
XVII МАТЕМАТИЧЕСКАЯ ОЛИМПИАДА имени ЛЕОНАРДА ЭЙЛЕРА 
Региональный этап 

31 января 2025 г. 
______________________________________________________________________________ 

8 класс 

Первый день 
1. Найдите три нецелых положительных числа a, b, c таких, что все числа 
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 — целые. 

2. В пещере собрались 100 гномов — по 10 гномов из 10 разных кланов. 
Каждый из них — рыцарь, всегда говорящий правду, или лжец, который 
всегда лжет. Каждый из собравшихся назвал клан, из которого, по его 
мнению, на собрание пришли одни лжецы. Оказалось, что каждый из 10 
кланов назвало ровно 10 гномов. Докажите, что лжецов в пещере не 
меньше, чем рыцарей. 

3. Числа x, y, z таковы, что x > y2+z2, y > z2+x2, z > x2+y2. Докажите, что каж-

дое из чисел x, y, z меньше 1
2

. 

4. В каждой клетке доски 2×200 лежит по рублёвой монете. Даша и Соня 
играют, делая ходы по очереди, начинает Даша. За один ход можно вы-
брать любую монету и передвинуть её: Даша двигает монету на сосед-
нюю по диагонали клетку, Соня — на соседнюю по стороне. Если две 
монеты оказываются в одной клетке, одна из них тут же снимается с 
доски и достаётся Соне. Соня может остановить игру в любой момент и 
забрать все полученные деньги. Какой наибольший выигрыш она может 
получить, как бы ни играла Даша? 

5. На биссектрисе угла ABC отмечена точка D. На отрезке AB отмечена 
точка E, а на отрезке BC — точка F, причём AB = DE и BC = DF. Дока-
жите, что из отрезков AD, CD и EF можно сложить треугольник. 


